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Concursul “PRIN LABIRINTUL MATEMATICII”
editia a XV-a, Baia Mare, 26 noiembrie 2022
CLASA aVl-a

Subiectul 1. Aritati ci numirul a=2% +2* 4+ 2% este patrat perfect, iar numirul b =3% —3* este
cub perfect.

Subiectul 2. Se considerd multimile A={xeN[x+3=5",ae N} si B={xeN[5x+1=13"beN} .
Calculati AnB.

Subiectul 3. Fie unghiurile adiacente complementare <tAOB si «<BOC si punctul D € Int(AOB),

cu <AOD = «DOB . Bisectoarele unghiurilor «x<BOC si «tBOD formeaza un unghi cu masura de
35,

a) Calculati masurile unghiurilor <xAOBsi «<BOC ;

b) Fie F € OB,0 e(BF) si punctul E astfel incat m(<AOE) > m(<«EOC) si m(«<DOE)=90".

Calculati masura unghiului <EOF .

Subiectul 4. Pe segmentul [AB] se considera punctele A, A,,..., Ay, in aceasta ordine, astfel incat
AA =1cm,AA =3cm, A A =5cm, A A =7cm, A A =9cm, AA =11cm, A /A, =13cm,

A A, =15cm, A/A, =17cm, AB =19cm. Fie punctul M mijlocul segmentului [AB].

a) Aratati ca AB=100cm;

b) Aratatica M e[A/A]] sica AM =14-AM ;

c) Din punctele A si B pornesc, in acelasi timp, unul spre celalalt, cate un melc, primul (cel din A) cu
viteza de 2 dm/h, iar cel de-al doilea (cel din B) cu viteza de 3 dm/h. Aratati ca cei doi melci se vor

intalni Intr-un punct P situat pe segmentul [AA, ] si AP <AP.

Timp de lucru: 2 ore.
Fiecare subiect se noteazi cu punctedelaOla7.

SUCCES!
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BAREM DE CORECTARE CLASA AVI-A

Subiectul 1. Aritati ci numirul a =2 +2* 4+ 2% este pitrat perfect, iar numirul b=3* —3* este
cub perfect.

Solutie: a=2% +2% +2% =2%(2°+2 +1)=2%.81=(2" -9)2 , deci este patrat perfect............... 4p
b=3%-3*=3"(3"-1)=3".8=(3° -2)3 , deCi €Ste CUD PEIFECE.......veeeeeeveeeeeeeeeee e, 3p

Subiectul 2. Se considerd multimile A={xeN|x+3=5",ae N} si B={xeN[5x+1=13",beN} .
Calculati AnB.

Solutie: Xx+3=5",2a€N=>5X+15=5"" =>5X=5"" =15, € N .....cccceooeoomcrrrreerersrrsrsssssssssssssasssssssssssss 2p
BX41=13",D €N =5X=13" =10 € N oo sesssssssses s sessssnnes 1p

DeCi, 5 —15=13" —1 =5 13 =14 e 1p
Dar 5 = (4+1)"" = M, +1, 13" = (1241)" = My Lo 1p
25 B 13% = Ml et s st e 1p

T AN B = bt bbb e b et 1p

Subiectul 3. Fie unghiurile adiacente complementare <tAOB si <«BOC si punctul D e Int(AOB),

cu <AOD = «DOB . Bisectoarele unghiurilor «x<BOC si «tBOD formeaza un unghi cu masura de
35,

a) Calculati masurile unghiurilor «xAOBsi <BOC ;

b) Fie F € OB,0 e(BF) si punctul E astfel incat m(<AOE ) >m(<«EOC) si m(«<DOE)=90".

Calculati masura unghiului <EOF .

Solutie: a) Din <AOD = <«DOB = (OD bisectoarea unghiului <cAOB ....................cooeeeiiinn. 1p

Notdm <«cAOD = <«DOB =u’, (OP -bisectoarea unghiului <BOD = «DOP =<«POB = u?

not
Fie(OQ -bisectoarea unghiului <BOC = «BOQ =<«QOC =V’ ...........ccoeiiiiiiiiiiiinninnnnnn., 1p
Din ipotezi «<POQ =35 :“?+v° U 2V =70 oo, 1p
Dar 2u°+2v° =90 = Uu° =20" = <AOB =40°, xBOC =50 ..ot i 1p
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b) <«AOE > <«EOC, «xDOE =90° = E este de aceeasi parte cu C fata de AO ...............ce..es 1p
<DOE =90° = «COE = <«DOE —<«DOB —<BOC =90° -=20° =50°=20"......cceevrrrinrenennnn. 1p
<BOF unghi alungit= <«EOF =<«BOF —<«BOC —<«COE =180" -50°-20" =110".............. 1p

Subiectul 4. Pe segmentul [AB] se considera punctele A, A,,..., Ay, in aceasta ordine, astfel incat
AA =1cm, AA, =3cm, A A, =5cm, A A, =7cm, A /A =9cm, A A, =11cm, A/A, =13cm,

A A, =15cm, A/A, =17cm, A\B =19cm. Se considera punctul M mijlocul segmentului [AB].

a) Aratati ca AB=100cm;

b) Aratati ca M €[A/A] sica AM =14AM ;

c) Din punctele A si B pornesc, in acelasi timp, unul spre celalalt, cate un melc, primul (cel din A) cu
viteza de 2 dm/h, iar cel de-al doilea (cel din B) cu viteza de 3 dm/h. Arétati ca cei doi melci se vor
intalni Intr-un punct P situat pe segmentul [AA, ] si AP <AP.

Solutie: a) AB=AA + AA +..+ AB=1cm+3cm+...+19cm=100CM .......cccevvrriircrrinns 1p
b) M mijlocul segmentului [AB], deci AM =MB =50cm

AM =50cm=1cm+3cm+5cm+7cm+9cm+11cm+13CM+1CM ..o 1p
AM = AA +AA + AA+AA +AA+AA+AA+AM

=AM =1cm , deCl M €A AL s 1p
AA =15cm=MA =14cm= AM =T4AM ..o e, 1p

¢) Intr-o ora cei doi melci parcurg 5 dm = 50 cm, deci distanta AB =100 cm va fi parcursi in
doua ore (cei doi melci se vor intalni dupa doua ore). Melcul din A parcurge doua parti, iar
melcul din B parcurge 3 parti. Cum AB =100 cm , atunci aceasta distanta este parcursa astfel:
melcul din A, care parcurge doua parti, va parcurge distanta AP = 40 cm, iar cel din B parcurge
trel parti, deci BP= 60 CIM. .....oiiiiiiiic s 2p

AP =AA +AA + AR”+AA+AA+AA+AP

AP =40cm=1cm+3cm+5cm+7cm+9cm+1lecm+ AP =
AP=40cm-36cm=4cm<AA = Pe[AA]si AP=AA -AP=13cm-4cm=9cm
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